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PHƯƠNG TRÌNH - BẤT PHƯƠNG TRÌNH - HỆ PHƯƠNG TRÌNH 


Kiến thức cần nhớ: 


1 . 


\a\ 


= b<^> 


a =b 
a = -b 


r- \b> 0 

2. y/a=b<=>< 

[a =b 

3. Tỉ=jĩJ í a - 0(b - ữ) 

\a = b 


4. 


5. 


yfã >b<4> 


\Ịa <b 


b< 0 
Ịb> 0 

ịa>b 2 
b> 0 
a<b 2 


Ví dụ 1 : Giải phương trình: \[x + ĩ -\Ịx -2 = X — 1 . 

HD: biến đối sao cho hai vế không âm rồi bình phương đưa về dạng cơ bản. 

Ví dũ 2: Giải phương trình: 4x 2 - X + 4 + ĩxsíx 2 +X + 4 = X 2 - 2x. 

HD: biển đổi hai vế, đặt t = yỊx 2 +X + 4 đưa về dạng đẳng cấp. 


Ví dụ 3: Giải phương trình: — + . = 2 V 2 . 

X VI -* 2 


Ví dụ 4: Giải phương trình: 2ị/2x — l = 27X 3 —27x 2 +13x — 2 . 


Ví dụ 5: Giải phương trình: (x + 3 ) V2Ữ +1 = x 2 + X + 3 . 


HD: Đặt X = sin a , 1 ượng giác hóa phương trình. 


HD: Dùng đơn điệu. 


HD: Dùng lượng liên hiệp. 

Ví dụ 6: Giải phương trình: V * 2 -4x + 20 + V* 2 +4x + 29 = yj9Ĩ . 

HD: Dạng này hiếm gặp, xét hai vecto có tọa độ thích họp rồi đưa về độ dài. 

Ví dụ 7: Giải phương trình: X 2 + 3x -1 + Vx 3 - 3x-2 = 0 . 

HD: Biển đôi về dạng đắng cấp, chú ý dấu. (Làm nhiễu thôi!) 
Ví dụ 8: Giải bất phương trình: (x 2 -3x) V 2x 2 -3x-2 > 0 . 


, x + 2- X 

Ví dụ 9: Giải bât phương trình: — . > 0 . 

V4-X 3 


HD: Dạng cơ bản. 


HD: Chia khoảng theo điều kiện và giải bình thường. 
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. J2(.r-16) __ 7 _ x 

Ví dụ 10: (A-2004) Giải bất phương trình: ——+ V.T -3 > . 

V-V-3 VA' -3 

Ví dụ 11: Giải bất phương trình: \Jx 2 -8x +15 + y/x 2 +2.T-15 < V4x 2 -18x +18 . 

HD: Chia trường họp theo điều kiện xác định. 

Lưu ý: Thường thường câu 9 điếm trong đề thi PTTH Quốc gia là câu giải phương trình, bất phương trình hay hệ phương 
trình. Theo ý kiến cá nhân của tôi thì phương trình là nền tảng cho các dạng còn lại, bất phương trình kế thừa phương trình 
nhưng mang màu sắc của xét dấu là chủ yếu còn lại là các phép biến đối. Hệ phương trình là dung hòa của hai (nhiều) 
phương trình. Nói chung cái khỏ của các bài toán này nằm ở kinh nghiệm giải của các bạn và do ý đồ kết họp các phương 
pháp của tác giả! Các ví dụ trên đây là các dạng thường gặp của “bài toán 9 điếm” trong bài thi PTTH Quốc gia. Cùng xem 
một số câu tham khảo nhé! 


Bài 1. Giải phương trình: yịlx-x 2 -\ 

y[x +yjỉ3x-2x 2 -2 

= v 


(x-1). 

Hướng dẫn 


Điều kiện: 1 < X < 


13 + 3VĨ7 


Phương trình đã cho tương trương với: , 1 7 — X — 


1 


1 + J13-2jc-- 


=a-4 


VÃ 


I — 1 7 1 

Đặt t = yjx — Ỵ= => t = X + — - 2 , từ (1) suy ra t > 0 

yjx X 


Phương trình (1) trở thành: 


^/7-(r+2)(lQl3-2(r+2))=/ 
^ V9^2r - lỊ = í - 2^/5^7 

(8-2r)V5^Ã r _ 5,2-20 

^9-2 1 2 +1 ~ t + 2yl5-t 2 

( r \ 


^(r-4) 2 +— —J= 

v W9-2r +1 t + 2V5- 


t 2 J 


= 0 


Vì . -1- , > 0 và t > 0 nên t = 2. 

\l9-2t 2 +1 t + 2^5-t 2 

Suy ra: yfx —1= = 2 <=> V - 2\[x -1 = 0 <=> \fx = 1 + \Ỉ2 <=> X = 3 + 2 y/2 . 
yỊx 

So sánh với điều kiện đề bài, kết luận: X = 3 + 2 V 2 . 


( 1 ) 
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Nhận xét: Bài toán này rất hay ở chồ chia hai vế cho X mới có thế đưa về dạng quen thuộc là kết họp giữa ấn phụ và liên 
hiệp, có dính dáng đến một chút của phương pháp đánh giá biêu thức nhưng không quá khó. Tiếp tục với một bài nữa về 
phương trình cũng rất hay liên quan đến tính đơn điệu. 

Bài 2. (PTTH Quốc gia 2015) Giải phương trình: ————- = (x + l)Ịx/x + 2 -2j. 

X 2x T 3 

Hướng dẫn 

Điều kiện: x>— 2. 


Phương trình tương đương với: 


(x-2)(x + 4) 


X 2 -2x + 3 
<=> (x-2) 

X = 2 


= (x + ì). 


x-2 


\Ị X + 2 + 2 


X +4 x+ỉ 

(x —1)-+2 yỊx + 2 +2 


= 0 


<=> 


-^--^- = 0 (*) 
(x — l) + 2 Vx + 2+2 


Nhìn kỳ phương trình (*) ta thấy một nét đẹp như phép biến đối sau: 

(x + 2) + 2 x+l 
(x —l) +2 x + 2 +2 

(sfx + 2Ỵ +2 (Vx + 2 + 2)=~(x-l) 2 +2][(x-l) + 2] (**) 


Xét hàm số: f(t) = ịt 2 + 2 )(í+ 2),í > 0 => f'(t) = 2t.{t + 2} + i +2 / (í) > 0, Ví > 0 

(**)<=> fịyỊx + 2 ) = f(x-ỉ)o y/x + 2 =x-ỉoị <=> I <e» X = 3+yĨG 

v ; y ’ Ịx + 2 = X 2 -2x +1 Ịx 2 -3x-l = 0 2 


Kết luận: X = 2,x = 


3 + VĨ3 


Nhận xét: Bài toán này hay ở chồ sau khi liên hiệp xong phần đông học trò sẽ lấn cấn ở chồ dung đơn điệu, nhưng nếu làm 
quen các bạn sẽ dễ dàng thấy rõ được chồ bí ấn này. Phần lớn học trò năm 2015 - là các anh chị trước cũng gặp tình trạng 
tương tự nên nếu không rõ thì cũng không sao. Tiếp theo đây là một bài cũng nên lưu ý. 

Bài 3. Giải phương trình: X 2 -2(Vl5-x 2 +x) = 15-3x/l5-x 2 —Ay[x . 


Hướng dẫn 

Điều kiện: 0 <X<VĨ5. 
Phương trình tương đương với: 
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15-x 2 -3x/x.x/l5-x 2 -4\fx + 2 ỊV 15 -X 2 + xj = 0(l) 

Đặt u = -\/l5-x 2 ,v = y[x : (1) -w> u 2 -3uv-4v + 2ịu + V 2 ) = 0 <^>u 2 -(3v-2)w + 2v 2 -4v = 0. 

A = (3v-2) 2 -4(2v 2 -4v) = (v + 2) 2 => “ " 2 ' 2 . 

_ w = 2v yỊĨĨ -X 2 — 2\[x <s> X — -2 + VĨ9 (nhan)vx = -2--\/Ĩ9 (loai). 

_u = v -2 o - X 2 —yfx -2 <s> Vl5-X 2 + 2 = \[x <s> 4x/l5-x 2 +Ỉ9-X = 0. 

Có 0 < X < VĨ5 =>19-x>0=> 4\Jl5-x 2 + 19-x > 0 ^ 4^15-x 2 +19- X = 0 vô nghiệm. 

Kết luận: X = —2 + VĨ9 . 

Nhận xét: Bài toán hay ở chồ đặt ấn phụ và dò mối tương quan của các ấn phụ bằng denta của một phương trình bậc hai 
theo một ấn nào đó thích họp. Các bạn nên lưu ý dạng toán này. 

Bài 4. Giải phương trình: \l 4-X 2 +2ị/x 4 -4x 3 +4x 2 =(x-l) 2 + l-|x|. 

Hướng dẫn 

Điều kiện: —2 < X < 2. 

Phương trình tương đương với: 

|x| + y/4-x 2 = X 2 -2x-2^(x 2 -2x) +2(1) 

Có: (|x| + Vw) = 4 + 2 |x|a/4-x 2 > 4, Vx e [-2;2] => \x\ + \l4-X 2 >2,Vxe[-2;2] 

Có dấu “=” khi và chỉ khi X = 0 vx = ±2 (2). Đặt t = y/x 2 —2x =>íe [—1; 2], Vx G [-2,2]. 

~t = 0 

Khi đó vế phải của phương trình (1) là: f (í) = t 2 -2t 2 +2,t e [-1,2] => /'(í) = 3t 2 —4t => /'(í) = 0 -w> 4 . 

_ = 3 

(43 22 , N 

Hàm sốf(t) liên tục trên tập xác định của nó nên: /"(-l) = -l,/(0) = 0, / — = -rz,fiy 2) = 2 => f (t) < 2,t e [—1,2]. 

v3y 27 

Ta có: X 2 -2x-2 ịj(x 2 -2xỴ + 2 < 2, Vx e [-2,2]. 

Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi X = 0 V X = ±2 (3). 

Từ (2) và (3) cho ta: phương trình có ba nghiệm làx = 0vx = ±2. 

Nhận xét: Dạng đánh giá này các bạn ít gặp và nó cũng hơi rắc rối, nên lưu tâm. Dạng này không có kinh nghiệm gì đế học 
mà kinh nghiệm là do các bạn giải nhiều thôi! 
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Bài 5. Giải phương trình: -2x 3 + 1 Ox 2 -17x + 8 = 2x 2 .>/ 5x-x 3 . 


Hướng dẫn 

Ta nhận thấy X = 0 không là nghiệm của phương trình. 


... , ____ , . , ,10 17 8 5 , 

Ta chia 2 vê của phương trình cho X , ta được: -2-ị -- + — = 2 3/— -1 . 

XX X \x 

Đặt t = —,t ^ 0 phương trình trở thành: 

X 

-2 + ỉ0t-ỉ7t 2 + 8 t 3 = 2ịj5t 2 - 1 <=> (2t -1) 3 + 2 (2t - 1) = Ulĩt 2 -1 Ị 3 + lịỊst 2 - ĩ (l). 

Xét hàm số: f (t) — t 3 + 2t =>/'(í) = 3t 2 +2 =>/'(í)>0,VíeM 

(ỉ)of(2t-ỉ) = fịịj5t 2 -\^2t-ỉ = ịj5t 2 -\o(2t-ỉ) 3 =5t 2 -ỉo8t 3 -ỉ7t 2 +6t = 0o 


t = 0 

17 ± VÕỸ 


t = 


16 


. .. . ,_. 17 + >/97 17->/97 

_ t = 0 loại trương họp này. _ t = ---=> V = - 


Kết luận: Phương trình đã cho có nghiệmX = 


16 12 
17 ±>/97 


17->/97 . 17 + >/97 

t = —— — — => X = ■ 


16 


12 


12 


Bài 6. Giải phương trình: 


X 3 +7x 2 +14x + 6 


l-2x 


= V-3x 2 -7x + 5+1. 


Hướng dẫn Phương trình tương đương với: 

X 3 +7x 2 +14x + 6 = (1-2x)>/-3x 2 -7x + 5 
-w- (x + 2) 3 +x 2 +4x-3 = (l-2xW(l-2x)(x + 2)-(x 2 + 4x-3) 

Đặt a = x + 2,b = - 2x)(x + 2)-(x 2 +4x-3) . Ta có hệ sau: 

b 3 = (l-2x)a-(x 2 + 4x-3) 


b 3 -a 3 = -(l-2x)(ồ-a) <=> 


b — a = 0 
b 


ữ~\~ 

V 2 J 


+ -ồ 2 +1-2x = 0 

4 


a 3 = (l-2x)a-(x 2 + 4x-3) 
b = a <=> ị/-3x 2 7x + 5 = X + 2 lập phương hai vế ta được ba nghiệmX = —3 VX = —3± 2 V 2 . 


b 

ũ + — 
2 


3 2 

+ ^- 0+1 — 2x = 0 rõ rang là vô nghiệm nhé! 


V 

Kết luận: Phương trình có nghiệm là X = —3 V X = -3 ± 2 V 2 . 
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Bài 7. Giải phương trình: 5 Ịl + Vl + -X 3 

= x 2 

4x 2 -25x + 18 

. 

Hướng dẫn Điều kiện: X > —1. Phương trình tương đương với: 


5 + 5^1 + x 2 = 4x 4 -25x 3 + 18x 2 
<=> 25x 3 + 25 + 5-v/ĨVx 3 " = 4x 4 +18x 2 +20 
<=> 25x 3 + 25 + 5x/l + X 3 = 4x 2 +16.X 2 +16 + 2x 2 +4 

oị5jĩ+x ĩ J 2 +5y/ĩ+x ĩ = (2x 2 +3f+2x 2 +3 (1) 

Xét hàm số: f (t) = t 2 +t,t > 0=> f'(t) = 2t + l=> /'(í)>0,w>0 

(1) /Ị 5 V 1 + X 3 j = f[lx 2 + 4 ) <=> 5Ậ + X 2 = 2(x 2 + 2 ) <=> 5^(x + l)(x 2 -x + l) = 2[(x 2 -X + 1 ) + (x + 1 ) 

Đặt u = Vx+T ,u > 0; v = x/x 2 -x + 1, V > 0 , ta được: 

5uv = lịu 2 + v 2 ) <=> 2u 2 -5uv + 2v 2 = 0 <=> u = 2v hay V = 2u. 


u = 2V <=> y/x + ỉ = 2\jx 2 — X +1 <=> 4x 2 - 5x + 3 = 0 (vô nghiệm) 


I z 7 I -— ry 5 i y /37 

V = 2u <w- Vx — X +1 = 2vx + l <=>x-5x-3 = 0<=>x = —-7— . 

2 

. .. 5± V 37 

So sánh điêu kiện đê bài, kêt luận: Phương trình có nghiệm là X =- -7 - 


Nhận xét: Bài toán thoạt nhìn có vẻ ngắn ngắn nhưng cũng khó khăn trong khâu xử lý tình huống mà tác giả đặt ra. Bài này 
hay ở chồ phối họp đơn điệu và ấn phụ đưa về đắng cấp, sẽ có nhiều bạn giải đến phân nửa ra được hai hàm bằng nhau rồi 
giải lung tung nên sẽ khó lòng mà chu toàn cả bài! 

Bài 8. Giải phương trình: log 2 ——— ————— = 2 X ( 2 . 8 * —3.2* + 1 ). 

F s 52 2.16* -2.4* +1 _____ ’ _ 

Hướng dẫn Phương trình tương đương với: 

log 2 ( 4 * - 2* + 1 ) - log 2 ( 2 .16* - 2.4* + 1 ) = 2.16* - 3 .4* + 2* 

log 2 ( 4 * - 2 X + 1 ) + 4 X - 2 X + 1 = log 2 ( 2 .16* - 2.4* + 1 ) + 2.16* - 2.4* + 1 ( 1 ) 


Xét hàm số: f (t) = log 2 1 + t,t > 0 => f'{t ) 

(1)<I>/(4*-2* + l) = /( 2 .16*-2.4*+ 1 ) 


= ũh +1=>/,( ' )>0 ’ v ' >0 ' 


« 4* - 2* +1 = 2.16* - 2.4* +1 <=> 2.2 4 * - 


<=> 


Tự-l) 


2 *- 


-1+Vã 


V 2 , v+ i+y3 

2 




V 


3.2 2 * + 2* = 0 

X 

= 0 
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X = 0 



<=> 


X = log 2 


l 2 J 


Kết luận: Phương trình có nghiệm là X = 0, X = log 2 

Nhận xét: Bài toán này không quá khó nhưng tôi mạn phép đưa vào đế làm một đường dẫn cho bài luyện tập dười đây! 
Mạnh dạng làm bài này nhé, đề bài chỉ là làm nhiễu các bạn thôi! 



. xí 2 16x 2 + 9ÓX + 208 

Bài tập: Giải phương trình: X +9 + logi 7 - , == 

Vl2x + 16+x/45x + 81 


= 2\j3x + 4 + 3\Ỉ5x + 9 - 6x . 


Bài 9. Giải bất phương trình: 2x + 5x/x > 11 H-—. 

_ _ x-2 

Hướng dẫn Điều kiện: 0 < X ^ 2 . 


7jc jc 2 7 "\J JC 

Bất phương trình tương đương: 2 (x — 2) + 5-Jx > —— 2 -= + 5 > —— (x = 0 không thỏa mãn bất phương trình) 

x-2 yỊx x-2 


_ x-2 7 2 1 + 5t — 7 / w \ 

Đặt t = Ị- , ta có: 2í + 5 > — <=>-—->0<=>í(2í + 7)(7-l)>0<=> 

V* t t 


t > 1 

7 . • 

-^-<í <0 

2 


+ 


x-2 . (x/x+l)(x/x-2) 

t > 1 <=> —^=7 > 1 <=> -^-->0<=> Vx >2<=> x>4 . 

yjx 


yfx 


7 _ - _ 7 x-2 _ 
2 2 ^ 


0 <x<2 1 

(Vx + 4)(2V^-l)>0^ 4 


<t>- <x< 2. 


T7-Ẵ 1 A 1 , ĩ A 1 

Kêt luận: Bât phương trình có nghiệmX > 4, — 


< X < 2 . 


Bài 10. Giải bất phương trình: yj2x + 3 + y/x + l <3x + 2\j2x 2 + 5x + 3 -16. 
Hướng dẫn Điều kiện: X > — 1. 


Bất phương trình tương đương với: y/2x + 
Đặư = V2x + 3 + yỊx + l ,t > 0. Ta có: —t 2 


3 + Vx+T< Ịx/2x + 3 + Vx+TỊ 


+ t + 20<0« 


í > 5 {nhan) 
t <-4 ( loai ) 


- 20 . 
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t > 5 “J2x + 3 + '\Ịằ 


2yj2x + 5x + 3 ^ —3x +1 < w' 


[ —3x +1 < 0 
[2x 2 + 5x + 3 > 0 
f-3jc + l > 0 
-X 2 + 26x +11 < 0 


<=> 


1 

X > — 

3 


X < 13-6^5 


Kết luận: Bất phương trình có nghiệm là X > . 


Bài 11. Giải bất phương trình: y/2x + ÓX-8 + V 2x 2 + 4x —6 - 3yJx + 4 - 3yJx + 3 -1 > 0 . 
Hướng dẫn Điều kiện: X > 1. Bất phương trình tương đương với: 

yj2(x-í).yJx + 4 + yj2(x-l).y/x + 3 -3y/x + 4 -3 \Ịx + 3 -1 > 0 

^2(x — 1) ịy/X + 4 + ■s/X + 3 Ị — 3 ịyfx~ĩ~4 + yỊx + 3 Ị > 1 

(yfx + 4 + 4x + 3 ) (Jĩ(x-ĩ)-- 3 ] > 1 


0^2(71) 

<=> ^2(x-l) -3 > y/x + 4 - y/x + 3 



p(x-ỉ)-3>0 

11 

X > — 

11 

X > — 

11 

X > — 

2 

<=> < 

0 a <=> < 

/ / / 1 - 1 -\2 

2 <=> < 

2 <^« 

r X > 6 

x<5 

X > 6 


Ịy 2(x-l)-3j >ịy/x + 4-y/x + 3J 

3^2(x-1) < yjx 2 +7x + 12 

X 2 -1 lx + 30 > 0 

Kết luận: Bất phương trình có nghiệm X > 6. 





Bài 12. Giải bất phương trình: , == — 1 < -——7 . (Rất đơn giản nhưng không ai chỉ bảo thì cũng khó khăn) 

_ yi-x 2 1 -x _ 

Hường dẫn Điều kiện: —1 < X < 1. 


Bất phương trình tương đương với: 


l-x 2 +x 2 

1 -x 2 


> 


3x 

yjỉ-x 2 


-1<=> 


X 2 

1 -x 2 


3x ~ n 

— , + 2 > 0 . 

Vl^r 


Đặt t = 7 

' VT7 


Ta córì 2 


-3t + 2> 0 <=> 


t<\ 

t>2 


t<\o— r X < 1<^> a/ị-x 2 >x<£» 


X < 0 

1 -x 2 > 0 

<=>-l<x< 

x> 0 
2 x 2 < 1 


V2 

2 
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JC r - 7 fx>0 2 \[i 

t >2 <=> —p=== > 2 <7> X > 2\/l — X <=> ị „ <=>x>—^ 

^ 5x 2 > 4 5 


, , .. , . V 2 2 V 5 

So sánh điêu kiện đê bài, kêt luận: Bât phuơng trình có nghiệm: — 1 < X < —V — -ị — < X < 1 . 
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Bài 13. Giải bất phuơng trình: ^ 4x 2 + 3 + 6x - 


Hướng dân Bât phương trình tương đương với: 

V4x 2 +3-2 + 6x-3 + 4-V4x 2 +15 >0 


+ 3 + 6x — 1 ^ \l4x +15 


4x 2 -1 
jAx 2 +3+2 


, l-4x 2 

- 3 (2x -1) + 7 

4 + ^4x 2 +15 


M^x + ơ + z 

/- 2x + l _ 2x + l "ì - /,1 

^(2x-l) -+ 2- >0 (1) 

W4x 2 +3+2 4 + v4x 2 +15 J 

Ta có: yỊÃx 2 +3 + 6x -1 > ^4x 2 +15 -w> 6x -1 > -n/Ĩx 2 +15 - VÃ* 2 +3 > 0 => X > 

Vì \j4x 2 + 3 + 2 < 4 + V4x 2 + 15 nên 2 f + 1 - 2 x + * >0 

v4x 2 + 3+ 2 4 +v4x 2 +15 


Do đó 


■ 2x+l -+ 2- 2 x + 1 >0 :(!)<=> 2 jc-1>0<=>x>^. 

4x 2 +3+2 4 + V4 x 2 +15 2 

, .._ 1 

T Rât nmrnmơ trinh r*.n ncrhiprn Y > — 



, . , ,._ 1 

Kêt luận: Bât phương trình có nghiệmX > — . 


Bài 14. Giải bất phương trình: X 2 + 5x < 4 1 + yịxịx'’ +2x-4) . 


_ , —1 —s /5 <x<0 . 

Hướng dân Điêu kiện: . Bât phương trình tương đương với: 

X > -1 +v5 

4^x(x 2 + 2x-4) > X 2 + 5x - 4 <7> (x 2 + 2x - 4 ) - 4 y[x.\lx 2 +2x-4 + 3x > 0 
Tới đây là dạng đắng cấp, các bạn giải bình thường nhẻ! 


( 

Đáp án: s= -Ỉ-\Í5,0 V 

V 


-1 + VĨ7 7 + V65 



, X —3 2\j9 — x 

Bài 15. Giải bât phương trình: — , -< ———— 

SV-^Tl+x + S X 


Hướng dẫn Điều kiện: — 1 < X < 9,x ^ 0. Bất phương trình tương đương với: 


2x +1 > 0 . 
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X —ÓX — 


3x-2\j9 - X ị^x + 3 + 3yịx + ỉ j 
xịx + 3 + 3'Jx + l'j 


<0 






x( 

Ị.v + 3 + 3 yỊ X + 1 

X + 3 + 

Ị^x + 3 

3\ịx + ì'j 
— 3\ị X + 1 

1 

1 

X 

^x + 3 + 3n/x + iỊ 

*l 

X -\-3 3yJ X 1 

V / 

1 


<0 


x + 3-3yfx~+ĩ -2^9-x 
<=>-—- <0 


x + ỉ-3yjx + ỉ + 2-2^9-x 

-----< 1 ) 

X 


<=> 


b 

GcTT-3Ì 

1 

l + 2| 

V ) 

^0~ x “ 8 

( yfx + ĩ , 2 ì 

X 



X 

^yjx + ỉ +3 \ — ’\j9 — Xj 


<0<=>0<x<8 


So sánh điều kiện đề bài, kết luận: Bất phuơng trình có nghiệm0 < X < 8 . 

Nhận xét: Tuy bài toán không rầm rầm rộ rộ như những bài khác nhưng đế trục được mầu thì không phải dễ đâu nhé! 


„„„ , /— — X 2 -x-2ị/2x + \ 

Bài 16. Giải bât phương trình: yỊx +1 >- :, -. 

x/2x+T-3 


Hướng dẫn Điều kiện: X > —1, X ^ 13. Bất phương trình tương đương với: 

^ X 2 -x-6 + 6-2ì]2x + l _ /— T , _ x 2 -x-6 {x + 2)i^s/x + ĩ-2^j 

yỊx + 1 >- , -<=> yjx + 1 + 2 > -<=> 1 >- , v -- 

yĩx + ĩ-3 ị]2x + ĩ-3 Ỉj2x + Ỉ -3 


(*) 


Vừa có căn bậc ba và căn bậc hai thường thì ta nên nghĩ đến dung đơn điệu, lưu ý nhỏ ta sẽ giải bài toán trên khi trục mầu 
bằng chia trường họp ; dễ dàng thôi, ta có ngay phép biển đổi sau: 


Trường họp 1: ị/ 2x + l -3 >0 ■»;*:> 13 

(*)<=> (2x + 1)+ 1Ỉ2X+Ì > (x+1) Vx+T+Vx+Ĩ (* *) 

Xét hàm số: f(t) = t 3 +t=> f'(t) = 3t 2 +1 => f'{t) > 0, Ví e K . 


(**)of(ịj2x + ỉ ) l = f(yỉx + ĩ ) )oị]2x + ỉ>y[x + ỉo(2x + l) 2 >(x + lfox< 1 ^ V 0 < JC < ì + ^ 

So sánh điều kiện của THI, vô nghiệm. 

Trường họp 2: yj2x+l —3 < 0 <=> X < 13. Giải tương tự, ta được: 
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_ 1 

2 


1 + V5 


/2x + ỉ < v* +1 <x<13 ■£=> -1 < X < 0 vx >—^ 

2 2 


(2x + l) 2 < (x + l) 3 


1 + V5 


Lươne Anh Nhât. ĐT: 0964459734 


So sánh điều kiện của TH2, ta được: -1 < X < 0 V —-— < X < 13. 

2 

Kết luận: Bất phưcmg trình có nghiệm là—l<x<0v —< X < 13. 

Nhận xét: Bài toán này còn khỏ khăn hơn cả Bài 15 các bạn nên lưu ý nhé! Tiếp theo đây là một số bài tập tự luyện. 

BÀI TẬP Tự LUYỆN 


Bài 1: Giải phương trình: v3x 3 + 2x 2 + 2 + V - 3x 3 + X 2 + 2x -1 = 2x 2 + 2x + 2 . 

HD: Đánh giá hai căn thức bằng BĐT Cauchy. 

Bài 2: (PTTH Quốc gia 2016) 

í Ỵ 

Giải phương trình: 31ogj ỊV 2 + x + y/2-x'j + 2log l ịy/2 + x + V2-X j.log 3 (9x 2 ) + l-logị =0 

3 V 37 


ĐS: x = -l. 


HD: Dạng đẳng cấp. 


í 

Bài 3: Giải bất phương trình: 2 - \2ylx — 1 — 1]> 

V ’ 


4-8x + 9x 
3x + 2\/2x-l 


HD: Tương tự như bài 15. 

Bài 4: Giải bất phương trình: \Ịlx + l + V7x + 6 + 2^49x 2 + 7x-42 <181 -14x . 


ĐS: x = 


2 VĨ 7 


ĐS: x = l. 


HD: Đặt 2 ẩn phụ. 


ĐS: ^<x<6. 

7 


Bài 5: Giải bất phương trình: ( x/x + 4 - 1 ) y/x + 2 > 


HD: Tương tự bài 16. 


X 3 +4x° + 3x-2(x + 3)v2x + 3 

(^/2x + 3-3)(Vx + 4+l) 


_ 0 - 1 -V? , .. - 1 +V 5 

ĐS: s= —;-l u —-4—,12 
2 2 
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Phần tiếp các bạn sẽ làm quen với một sổ dạng thường gặp của bài toán hệ phưong trình là xong chuyên đề về câu 9 điểm 
trong đề thi PTTH Quốc gia. Theo quan điểm riêng của tôi, câu hệ phương trình có vẻ dễ thở hơn so với hai dạng trên là 
phương trình và bất phương trình. Tuy nhiên tùy theo ỷ đồ của các giả mà các bạn bỉ hay không bỉ. Bình tĩnh khi gài các 
bài toán này là điều tất yếu! 

ịx + y + xy = 3 

Ví dụ 1: Giải hệ phương trình: < . HD: Thê bình thường. 

[x y + xy =2 


(3x+ v) 2 -3(9x 2 -v 2 )-10(3x-j) 2 =0 


Ví dụ 2: Giải hệ phương trình: < 


3 x + y + 



3 x-y 


HD: PT trên có dạng đắng cấp. 


Ví dụ 3: Giải hệ phương trình: 


Ví dụ 4: Giải hệ phương trình: 


[2 V 3 + 2x\Jỉ-x = 3\Jỉ-x -y 
[y = 2x 2 -1 + 2xyyjỉ + x 

z + TT, =2 ( xl+ y 2 ) 

X 2 y 

1 1 2 2 

— —— = y - X 
X 2 y 


Ví dụ 5: Giải hệ phương trình: 


Ví dụ 6: Giải hệ phương trình: 


ịy{l + 2x 3 y^ = 3x 6 
Ịl + 4x 6 y 2 =5x 6 

ị- s Jx + 2y + ỉ —2x = 4(_y -l) 
Ịx 2 + 4 y 2 + 2 xy = 7 


HD: Dùng đơn điệu ở PT trên. 


HD: Cộng trừ hai vế. 


HD: Chia hai vế của mồi PT cho X 6 . 


HD: Dùng ân phụ. 


Ví dụ 7: Giải hệ phương trình: < 


'Ịx + y-^x-y =2 
yjx 2 + y 2 + ỉ = 3 + jx 2 +y 


2 


HD: Dùng 2 ân phụư =x + y, v = x — y. 


ị2x 2 - y 2 - Ix + 2y + 6 = 0 
Ví dụ 8: Giải hệ phương trình: t 

[-7x 3 +12 x 2 y - 6xy 2 + y - 2x + 2y = 0 

HD: Biến đổi họp lý PT dưới đế thu được thừa số chung y — x. 


Ví dụ 9: Giải hệ phương trình: < 


7\/x + ỉ -1 = yỤx + ỉ +1 j 
(x + l)j 2 2 + yy/x + l =13x4-12 


HD: Rút yjx + l ở PT trên rồi thế vào PT dưới. 


Ví dụ 10: Giải hệ phương trình: 


^4x^ + 3xy-ly 2 + 4^x° 4-5 xy-6y 2 ) = ^3x° -2xy - y 2 
3x 2 + 10 xy + 34 y 2 = 47 


HD: Chuyến vế rồi liên hiệp ở PT trên. 
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Các ví dụ nêu trên là các dạng thường gặp trong khi giải hệ phương trình. Bản chất của các bài toán theo quan điểm cá 
nhân là một dạng bài tập tích họp các kỹ năng từ việc giải phương trình. Nhìn chung các dạng này khi cho đi thỉ sẽ dễ thở 
hơn vì sẽ luôn luôn có một phương trình làm cầu nối cho lời giải của bài toán. Dưới đây là một so dạng bài toán hay mà 
các bạn nên tham khảo. Một lưu ỷ, ở phần này tôi chỉ giải chi tiết một số câu cần thiết nếu nó làm khó người giải ở cả hai 
phương trình, còn các câu còn lại chỉ là đường dẫn đê các bạn tự làm việc. 


Bài 1. Giải hệ phương trình: < 

ựx(x + 6y-4) + 3y(3y-4) + 8 + 2(x + y) = ^(x + y) 2 +4(l-xy) + 2 (l) 


^3x-xy + 22 -yjl-y = X 2 -2y + 3 (2) 


Hướng dẫn 


Đe bài chỉ có tác dụng gây rối người giải thôi, các biêu thức dong dài chỉ là các bộ phận của một hằng đắng thức và nếu đế 
ý kỳ bạn dễ dàng có được phép biển đối sau: 

(l)oJ(x + 3y-2) 2 +4 + (x + 3v-2) = ^(y-x) 2 +4+(y-x). 


Xét hàm số: f (í) = yjt 2 +4 + t,t> 0 => f'[t ) = J=L r + 1 => f'(t) > 0, \/t > 0. 

vr+4 

Dođó,tacó: f(x + 3y-2) = f(y-x) <tí> x+3y-2 = y-x y = 1-x . 

Thay vào phương trình (2), ta được: 

sfx^~+ 2x + 22 — yfx = X*" + 2x +1 
ì/x + 2x + 22 — 5 + 1 — ^Ịx = X + 2x — 3 

X 2 +2x-3 l-x 2 . „ 

-w- , ' -1- —— J= = X + 2x - 3 

VX 2 +2x + 22+5 1 + Vx 

Q b + 3)(y-i) ±^ = (X+ 3)P-1) 

\Ịx 2 +2x + 22 +5 1 + Vĩ 


(x-l) 


1 + \[x 


+ + 3 ^ 


1 - 


yj X + 2x + 22 + 5 


= 0 


Vì X > 0 nên A > 0 và B > 0. Do đó X = 1 => y = 0. 
Kết luận: Hệ phương trình có nghiệm \x,y) là(l, o) . 


Bài 2. Giải 


hệ phương trình: < 


4x 2 =ỊVT+X 2 +lj(x 2 -y 2 +3y-2^J (l) 

(x 2 +y 2 ) 2 +2014/ +2015 = x 2 +4030y (2) 
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Bài toán chỉ là xu thế của năm 2015, chế bài phù họp với năm ôn thi vậy thôi. Cá nhân tôi có thế chế tác lại các hệ số cho 
phù họp vói năm nay nhưng đứng trên tâm thế người viết chuyên đề thì cần tôn trọng tác giả, đó là điều tất yếu. Bài toán 
này hay ở phần đánh giá, các phần còn lại nếu bạn làm tốt các bài toán ở trên thì không có gì khó khăn cả! 

Hướng dẫn 

(2)^ự +y 2 ) 2 -(x 2 +y 2 ) = -20\5(y-\) 2 <0^0<x 2 +y 2 <\^\x\<l,\y\<l. 

+ Xét \Ịx 2 +1 -1 = 0<=>X = 0, thay vào hệ có: 

ị-y 3 +3y-2 = 0 í-(.y-l) 2 (.y + 2) = 0 =1 

Ị/ + 2014/ + 2015 = 40307 ^ jy + 2014/ + 2015 = 4030 y ^ y 

+ Xét yjx 2 + 1 -1^0=>x^0, nhân hai vế của (l) cho \[x 2 +1 — 1 có: 

(1) 4x 2 ụ x 2 +ì- lj = X 2 (x 2 - y 3 + 3y- 2 ) 

4ịy/x 2 +l-lj = x 2 -y 3 + 3y-2 
<=> 1 + x 2 -4\Jl + x 2 + 3 = y 3 - 3y + 2 

«(VŨ^-l)(VŨ^-3) = (y + 2 )(y-l) 2 ( 3 ) 

Vì |x| < 1, |y I < 1 nên -y/l + X 2 -l>0,Vl + * 2 -3<0^ỊVl + x 2 -Ĩ^Ụl + x 2 -lj< 0và(y + 2)(y-l) 2 > 0 . 

Do đó phương trình (3) vô nghiệm. 

Kết luận: Hệ phương trình có nghiệm(x, y) là( 0 , 1 ) . 

* 2 + 2,1 = (y + 2)Ậ x +i)(y+i) ( 1 ) 

Bài 3. Giải hệ phương trình: < X +1 2 

3x 2 - 8x-3 = 4 (x + 1)^TT ( 2 ) 

Hướng dẫn Điều kiện X > —1, y>—\. 



Xét hàm số: — +t=> /'(í) = 3t 2 + 1 => f'(t) > 0, \/t e M . 
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Do đó, ta có: f 


7x + l 


y + 1) <=> . = = Jy + l => X > 0 . Thay vào phương trình (2), ta có: 

7x +1 


3x 2 -8x-3 = 4x77+1 (2x-l) 9 = (x + 27x + l) <=> ^ 

v ’ [ 277+1 =l-3x 

Ị—— , fx>l \x>ỉ 1 — 

+ 2yx + \ =x — 1 <=> < <=> < r- <=> X = 3 + 273 . 

[x 2 -6x-3 = 0 [x = 3±2V3 


' 1 

/-- , x<7 

+27x+l = l-3x \ 3 


5 - 2 VĨ 3 


9x -1 Ox - 3 = 0 X = 


<=>í /— <=>x = -— 

5±2VĨ3 9 


Vì X > 0 nên ta nhận X = 3 + 2/ĩ : 


4 + 373 


( 4 + 373'' 

Kết luận: Hệ phương trình có nghiệm(x, y) là 3 + 2 V 3 ,-—- 

V 2 ) 


Bài 4. Giải hệ phương trình: 


X - 2 vx 2 -2x+ 4= 7 + 1- 2 Jy 2 + 3 


v4x^ +X + 6 -57t + 2 = yjxy -2y -X + 2 -2v - x-2| 


Hướng dẫn Điều kiện: y >-2 và(x-2)(y-l) > 0 . 
Bài toán này dễ dàng thấy đơn điệu ở PT (1) nên ta có: 



(1) o (x-1)-27(x-1 ) 2 +3 =7-27/73 
Xét hàm số: f{t) = t — 2\lt 2 +3 =>/'(7 = 1 — - 


./'(í) = 0=>í = l. 


Xét f'ịt) < 0 => 7r+3 < 2t <=> t > 1 :=> f'{t) > 0 <=> t < 1. 

Dựa trên điều kiện, ta có: 

, fx-2>0 íx-l>l , . , x 

+ Neu \ _ „ => i , thì MX-l) = /( 7) V = x-1. 

1V -1 > 0 />1 v ) J\?ỉ y 

, fx-2<0 íx-l<l , . , . 

b-1^0 b<i v y 

Thay vào PT (2) ta có: 
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I — - - X + 1 _ X + 1 = 0<=>X = -1 

V4x 2 +X + 6 -(l-2x) = 5Vx+Ĩ (3)<^>—j= =-= 5\/x + 1 <=> r — - ,- , . 

V4x 2 +x + 6+(l-2x) [V4x 2 +x + 6+1-2x = Vx+I (4) 


' 1 

_ 

Từ (3),(4) cho ta: 2\/x +1 = 2x-l <=> < 2 

4x 2 - 

V. 


<=> X = ■ 


2 + V7 


4x - 8x + 3 = 0 


Kết luận: Hệ phương trình có nghiệm (x,>>) là(-l;-2). 


2+V7 . 

2 ’ 2 


, _ ! y 2 + 4y + 5 / X 

x-y-l = ln - 2 - — 7 - (1) 

Bài 5. Giải hệ phương trình: < X + 2x + 2 

6ịfỹ + 2(y + ỉ)yfỹ+ĩ = 2x 2 -y-1 (2) 

Hướng dẫn 

Chắc các bạn còn nhớ Bài 8 ở phần phương trình. Áp dụng bà đó vào PT (1), ta dễ dàng có: x — y + l. 
Thay vào PT (2) ta được: 6ịỊx -1 + 2xVx + 2 = 2x 2 - x + 8 (3). 

Xét X < 1 có: 6 ị/x —ĩ + 2xy/x + 2 < 2 V 3 < 7 < 2x 2 — x + 8 nênPT (3) vô nghiệm trên khoảng(-oo,l]. 
Xét X > 1 có: 6 ị[x — ĩ + 2x\fx~+2 < 2 [(x- l) + l + l] + x-^-- = — 10 A — 4 . 

Xét A ' 2 + 1 ° A ' + 4 < 2x 2 - X + 8 <=> 3x 2 - 12x +12 > 0 ị (x - 2) 2 > 0 . 

2 2 v 

Có đắng thức khi và chỉ khi X = 2=> y = 1. 

Kết luận: Hệ phương trình có nghiệm (x, v) là ( 2 , 1 ) . 
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<=> x + y + 3 + 2yjx(x + v + 3) > 2(x + v + 3) <=> ị\fx -yjy + 3 j <0 

Kết họp hai điều kiện trên ta suy ra đuợc hệ có nghiệm duy nhất. 

Mà X = 4, y = 1 thỏa hệ phuơng trình. 

Kết luận: Hệ phuơng trình có nghiệm(x, v) là(4,1). 

Nhận xét: Các bài toán dung phuơng pháp đánh giá ở dạng nhu trên cho phép nguời giải nhấm nghiệm nếu lý luận chặt chẽ 
về mối tuơng quan giữa các phuơng trình. Tuy nhiên phải giải rất nhiều thì các bạn mới có thế truy ra đuợc dạng này. 


Bài 7. Giải hệ phuơng trình: • 


4* 2 - 16 - 4 yỉ -* y + yỊx 2 +1 - 3^y - 4 = Jy 2 - 8.y +17 - 3yfx (l) 
3_y 2 -35_y + 88 _ sỊx-2 , , 

' 5x 2 +ịx-3^ụ y -4 + 2 ) j ^ 2 * 2 - 1 


Hướng dẫn Điều kiện X > —ị= ,y> 4. 

y2 

(1) o 4* 2 - 16 + yỊx 2 +\ +3jx= 4 ừ_4)2 ~ 16 + J(y- 4) 2 +l + 3Vr r 4 . 


Xét hàm số f(t) = 4 f2 - 4 + yịt 2 + 1 + 3 yỊt, t > 0 => /'(í) = 2í.4' 2 - 4 ln 4 + + - =L — => /'(í) > 0, Ví > 0 


Ta có: f (x) = / ( y - 4) <=> y = X + 4, thay vào PT (2) ta có: 


X = 4 


3x 2 -1 lx-4 _ x-4 (3*- 

2 ^ x/2x 2 —Ỉ.ịyỉx +2Ì ^v 2 


5x 2 + —x-3 Ịx/x+2j 


-4 (3x + l)(x-4)_ x-4 

.ị^\fx+2^j 5x 2 +^x-3 \Ỉ2x~ - 


3x +1 


5x 2 +^-x-3 V2x 1 5 X 2 + _ X _3 v2x 1 


(3) <=> 2^2x 2 — l) — (3x + l)x/2x'’ — 1 + x° + — X — 1 = 0 (Mò thôi nhé các bạn, phần này chịu khó xíu!) 

" 1 -1 + x/ó 

„ t = x~— X =-— 1 — 

I —õ- 3 9 9 

Đặư = x/2x 2 -1, có phương trình: 2r ~(3x + l)í + x 2 + ^-x-1 = 0 <=> <=>.<=> 

2 Í= ỉ+1 

L 2 L 7 


Kết luận: Hệ phương trình có 3 nghiệm(x, v) là(4,8); 


Nhận xét: Một số bài toán bất khả xâm phạm ta chỉ có thế mò cho tới khi ra thôi! 


-l + Vó 7 + Vó ì Ị 2 + 2 VĨ 5 3 Q + 2 VĨ 5 
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Luvẽn thi PTTH Quốc gia 2017 - Đai số Lương Anh Nhât. ĐT:0964459734 


Bài 8. Giải hệ phương trình: 


< 

27Ĩ+ 32 ,-5 

( 27 ^ 3 + 3 ) 

(1) 


ị2yfx + yịy-3 +1) + Ặyịy- 3 + 1 )(Vx + 2^1 y - 3 + 2Ị = lóị X + Ụy- 3 + lj 2 1 

(2) 


Hướng dẫn Điều kiện: X > 0 ,y > 3 . Đặt a = \[x,b = ịsJy-3 + lj. 

(2) <=> ^ja(2a+b) + ^ịb(a + 2rì) = ^ó(a 2 + Zr). 

Có: VT < yjịa + ồ)(2a + b + a + 2ồ) = *j3(a+b) < yịô [a 2 + ổ 2 ) = YP . 

Có đẳng thức khi và chỉ khi a = b <=> sfx = sịy — 3 + 1 <=> \[x - \Ịy- 3 = 1. Thay vào phương trình ( 1 ), ta được : 


2^fx - 


32 


( 2 ^ 3 + 3 ) 


■ = 5 


32 


= 5 (*) 


2yfx + —- 

(■Jx-\ly-ĩ)(2\ly-ĩ + 3 ) 

Theo BĐT Cauchy, ta có: 

2yjỵ- 3+3 | 2yỊỵ-3 +3 


'.(\[x-jy-3^l + - 


+ ^ -+ 

2 2 


32 


>/x - 


<w > vi + 


32 


(■Jx-jy-3^2yJy-3+3j 


ịyỉx-^Jy-3 > jị2yly-3+3Ỵ 

> 5 => VT > VP 


>8 


~ ^ ^ / /— Ị -—\ 2Jy — 3 + 3 

Đăng thức xảy ra khi và chỉ khi: 2 Ị V* — \Ịy — 3 J = ————-= 


32 


'■Ụx-^y -3 ^2^1 y-3+3) 


<=>.«> <1 


9 

X = — 

4 

13 


Kết luận: Hệ phương trình có nghiệm(x, v) là 


f 9_ 133 

V 4’4y 


Bài 9. Giải hệ phương trình: < 

2Íx 3 +y 3 ) 3(x 2 +y 2 ) 

r— f +5(x + y) = sjxỹ 
xy Vxy 


X 3 - 2x 2 +4 x + yjx 3 - 2y 2 + 5x = y 2 + 2y + 2 


Hướng dẫn 
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Lưnmp Anh Nhẳt. ĐT:0964459734 


Biến đổi phương trình (1) về dạng: 
được: 2 


2(x 3 +y 3 ) 3 (x 2 +y 2 ) 

xy 


Wx ! y-Jỹ^ 

( \ 

- X y , 

-3 —+ — +5 


_ậ' 

y yjỹ x4x J 

\y X J 


Vx y 


-8 = 0 


■ 5 (x + yj - 8y[xỹ = 0 rồi chia hai vế cho yỊĩcỹ ta 


Đặt u = s/x, V = yjỹ : pt <=> 2 


í ..ì ..3\ 


,3 „3 

v v u J 


-3 


/ 0,2 2 
M . V 

~Ĩ + ~J 
v v « , 


+ 5 


- 1 - 

Vv uj 


-8 = 0 


Đặt t = — + — ,t>2: pt <=> 2t 3 - 3r - í - 2 = 0 

V w 

<=> (t-2)(2r + í + l) = 0<=>í = 2=>a=ố=> Vx = yịỹ <=> X = y 

Thay X = y vào phương trình (2) ta có: X 3 - 2x 2 + 4x + Vx 3 -2x 2 +5x = X 2 + 2x + 2 

<w- X 3 - 2x 2 +5x + Vx 3 -2x 2 +5x = X 2 + 2x +1 + X + 1 
<íí> X 3 - 2x 2 + 5x + Vx 3 -2x 2 +5x = (x +1) 2 + X +1 


Xét hàm đặc trang: 

f[a) = a 2 +a,a> 0=>/’(a) = 2a + 1 =>/’(a) > 0, Va > 0 =>/ỊVx 3 -2x 2 +5xj = /(x + 1) 

Vx 3 -2x 2 +5x = x + l<=>....<=>x = l=>v = l 


So điều kiện nhận X = 1 và y = 1 

Ket luận: Hệ phương trình có nghiệm (x, v) là (1,1). 


Nhớ: Muôn giải tôt một bài toán Phương trình, Bât phương trình hay Hệ phương trình thì điêu nhât thiêt là môi người 
nên đọc và giải thật nhiều các dạng toán thường gặp. Đừng xem thường những ví dụ đơn giản vì bài toán khó là sự dung 
hòa các dạng cơ bản một cách có ấn ý của tác giả. Chung quy lại, những bài mà tôi đưa vào phần tham khảo vừa là bài 
toán đại số vừa là bài toán tinh thần đòi hỏi các bạn phải thật bình tĩnh là vô tư giải dù giải đúng hay sai. Kiến thức mà 
người khác cung cấp dù nhiều hay ít thì nó cũng chỉ là kiến thức của người ta, muốn biến nó thành của mình thì phải học. 
Một câu nữa gưi đen các bạn: CACH CHUẨN BỊ TỐT NHẤT CHO MỘT KỲ THI LÀ LÀM THẬT TỐT BÀI TẠP 
ÔN THI! Chúc các bạn sinh năm 1999 học vui! 

LUYỆN TẬP NHE! 

Bài 1 : Giải bất phương trình: 2^(x-2)^2x 2 -2x-3) + 6 + X < (x 2 -x) + 3x 2 . 


ĐS: s = 


1 + V5 1 + VỸ 


u 


[2,+oo). 


Bài 2: Giải bất phương trình: X - 1 + Vx + 1 > 


X —X + 4 +VxTT 
\Ịx 2 -2x + 6 


ĐS:S = [3;+a)) . 
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Luvên thi PTTH Ouốc eia 2017 - Đai số 


, , y/x + 2 — 2 1 

Bài 3: Giải bât phương trình: , -> — . 

^6{x 2 +2x + 4)-2(x + 2) 2 

Bài 4: Giải bất phương trình: 1 + x-\Ịx 2 + 1 > slx 2 -x + l Ịl + \Ịx 2 —x + 2 j 
HD: Chuyển vế rồi hên hiệp hoặc dung ẩn phụư = y/x 2 -x + 1 . 


Lươne Anh Nhât. ĐT: 0964459734 


ĐS: x = 2 + 2^3 . 


Bài 5: Giải bất phương trình: Ị 


X -x + 6 K/x 


1 + (x - 2)^/x+7 > 3x 2 - 9x + 2 . 


HD: Nhấm được X = 2, X = 3 rồi dùng liên hiệp. 


ĐS: s = (l;+oo). 


ĐS: s = [l;2]u[3;+oo). 


Bài 6: Giải bất phương trình: 2x 2 + Vx~+2 + 5 < V 2 Ị yjx + 2 + Xj \Jx 2 -x + 3 + X . 

HD: Thừa số chung Ị Vx + 2 + xj , liên hiệp rồi đặt 2 ẩn phụ. 

_, . , , , , 1 1 ^ 2 
Bài 7: Giải bât phương trình: , -ị — , < . -. 

v * 2 +1 V 3 x 2 -5 Vx 2 - 2+1 

HD: Dùng ẩn phụ t = X 2 - 2. 

n ,,„ , . 5x-13~V57 + 10x-3x 2 ị —— 2 . 

Bài 8: Giải bât phương trình:- , - 7 -1- 2 Vx + 3 > X +2x + y. 

Vx + 3-vl9-3x 
HD: Xem lại các bài tập trang 9, 10. 

' l + 4(x-y + l) 2 _ 1 | 3 

Bài 9: Giải hệ phương trình: < ^2(x — y + 2 ) 2(x — T + l) _ 

yj9y-2 + ịỊlx 2 +2y-5 =2y + 2 

HD: Ẩn phụ u = Jx-y + 2 , sau đó dung đơn điệu. 


ĐS: X = 


3 + JŨ 


ỉ: s = ị-cc;-y/2 u V2;+ooj. 


ĐS: s = [-2;l] 


ĐS: (2;2),(3;3). 


yj3x -6y + 5 + 2^6 V - 3x -1 = , = 

Bài 10: Giải hệ phương trình: < ~ 2y + 3 

X 3 -2y + ^4y 2 -X + -\/x 2 + 2y+ 3 -(x 2 + 2)(l-2y-x 2 ) = 2 
HD: Dùng ẩn phụ t = J2y — X rồi đánh giá bằng BĐT Cauchy. 


ĐS: 0;^ ,(-l;0). 

V 


Bài 11: Giải hệ phương trình: 


X 3 - y 3 + 8x - 8 y = 3x 2 - 3 y 2 


(5x 2 -5y + l0)^ĩĩ + (2y + 6)^ĩ2 =x 3 + I3y 2 -óx + 32 
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Luvên thi PTTH Ouốc eia 2017 - Đai số 


HD: Đơn điệu ở PT trên, chú ý đoạn sau phải chứng minh phương trình vô nghiệm. 


Lươns Anh Nhât. ĐT: 0964459734 


ĐS: (2,2). 


Bài 12: Giải hệ phương trình: 


y 3 +3 y 2 + 'Jxị3x ì + I2x\fx + 9j = \fx (x 4 + 3x 2 +8x) + 6x^x 2 + l) + 4 


X 2 + 4j; 2 + 9 = 6x + 8 y 


HD: PT trên dung hàm số, chú ý biển cần đặt lại sao cho dễ nhìn. ĐS: (l;l) 


V JÕẸ V3 + V89ÍV89-5Ì 

1 s 1 +1 • 
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